
 المحاضرة الاولى 
هفهىم الوتغيرة العشىائيت الوتقطعت وتىزيعها الاحتوالي
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 مفهىم المتغيرة العشىائيت

 مفهىم المتغيرة العشىائيت المتقطعت

 التىزيع الاحتمالي للمتغيرة العشىائيت المتقطعت

 المتقطعتشروط دالت الكثافت للمتغيرة العشىائيت 

 التمثيل البياني لدالت الكثافت للمتغيرة العشىائيت المتقطعت

 دالت التىزيع للمتغيرة العشىائيت المتقطعت

 
. مر بمرر  من عمرر  طفل أصيب خلال السنوات الثلاث الأولى  0111دراسة على  تأجري مسألة:

 ( من خلال دالة الكث فة الت لية: : السنةXبينت الدراسة أن احتم ل الإص بة مرتبط ب لزمن )

 
  في السنة الأولىأحسب احتم ل أن تكون إص بة طفل مخت ر عشوائي  من العينة المدروسة. 

 أشهر حسب الجدول الت لي:  3يع لج المر  لمدة شهر، شهر ونصف، أو 
X 3 0.5 0 الأشهر 

 1.0 1.3 1.5 الاحتم ل

  العينة شهر ونصف على الأكثر.أحسب احتم ل أن تكون مدة علاج طفل من 

 مفهوم المتغيرة العشوائية 
يرمز للمتغنًة ع بحرف لاتيني كبنً. ونميز بنٌ م ع المتقطعة وم  كل قيمة.متغنًة يلحق بقيمه  احتم لات تحقق  قيمة هي 

 العشوائبة المتصلة أو المستمرة.
. القيم الممكنة Xفي تجربة إلق ء مكعب نرد يمكن أن نسمي الوجه الذي يستقر عليه الكعب متغنًة عشوائية  مثال :

 . ونكتب مثلا :1/6بكل قيمة يمكن أن نلحق احتم ل تحققه ، وهو هن  . 6، 5، 4، 3، 0، 0هي:  Xل
 ,… P(X = 1) = f(1) = 1/6,  P(X = 2) = f(2) = 1/6 

. 0يس وي  ( هي متن فية، ولذلك فإن مجموع احتم لاته  0 ،0 ،3 ،4 ،5 ،6) Xلاحظ أن القيم الممكنة ل 

 
التي تمثل عدد مرات الحصول على كت بة.  Xفي تجربة إلق ء قطعة نقدية مرتنٌ يمكن أن نعنٌ المتغنًة العشوائية  .2مثال 

. لا حظ أنه يمكن تعينٌ متغنًات عشوائية أخرى انطلاق  منن نفس 0، 0، 1هي  Xفي هذ  الح لة القيم الممكنة ل 
 Z = X - Yبحث  Z، ثم المتغنًة 0، 0، 1عدد مرات الحصول على صورة، وهي متغنًة تأخد القيم  Yالتجربة، مثلا 

... 
 . الاحتم لات الملحقة بقيمه  يمكن حس به  كم  يلي: 0-، 0، 1هي  Xالقيم الممكنة ل 

P(Z = 0) = P(X – Y = 0) = P(X = 0 et Y = 0 ou X = 1 et Y = 1 ou X = 2 et Y = 2) => 

P(Z = 0) = 0 + P(X = 1 et Y = 1) + 0 = 2 * 0.5² = 0.5  
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 مفهوم المتغنًة العشوائية. اخترن  هذا التقسيم لكي يتن سب كل جزء مع الزمن المخصص للمح ضرة.   -0في البرن مج الأصلي:  
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 المتغيرة العشوائية المتقطعة  

 و تسمى أيض  م ع منفصلة، وهي التي تأخذ عددا منتهي  من القيم الممكنة في مج ل مغلق.
  قيم مدكنة. 4المعرفة في المث ل الأول تأخذ  Xالمتغنًة  [5 ,2]: داخل المج ل المغلق مثال

 التوزيع الاحتمالي للمتغيرة المتقطعة 

هي مجموعة القيم الممكنة مع الاحتم لات المرتبطة بقيم المتغنًة. نرمز للمتغنًة بحرف كبنً وللقيم التي تأخذه  المتغنًة بحرف 
دالة الكث فة  f(x). وتسمى الدالة  f(x)ونكتب أيض  :   P(X = x)صغنً. نعبر عن احتم ل قيمة معينة كم  يلي 

 الاحتم لية.

 لم ع للمث ل الأول )إلق ء مكعب نرد( يكتب كم  يلي:التوزيع الاحتم لي  مثال:

X 1 2 3 4 5 6  
P(X = x) 1/6 1/6 1/6 1/6 1/6 1/6 1 

 ، عدد مرات الصورة في رميتنٌ لقطعة نقدية:Xالتوزيع الاحتم لي ل  .2مثال 

X 0 1 2  
P(X = x) 1/4 2/4 1/4 1 

 شروط دالة الكثافة للمتغيرة المتقطعة 

دالة الكث فة الاحتم لية.  f(x)وتسمى الدالة  f(x)ونكتب أيض  :  P(X = x) نعبر عن احتم ل قيمة معينة كم  يلي 
 دالة كث فة احتم لية يجب أن يتحقق شرط ن اثن ن:  ،لكي يمكن اعتب ر دالة م ، أي  ك نت

 

  , f(1) = f(2) = f(3) = … f(6) = 1/6 ≥ 0نتيجة لإلق ء حجر نرد:  X: نأخذ دالة الكث فة ل مثال

  Σf(x) = 1/6 + 1/6  + … + 1/6 = 6(1/6) = 1الشرط الأول محقق، والشرط الث ني أيض  لأن:    

 التمثيل البياني لدالة الكثافة الاحتمالية ل م ع المتقطعة 

 . Xالمتقطعة ليس من خلال منحنى ولكن من خلال أعمدة متوازية على محور المتغنًة العشوائية ثل تم

 المعرفة على إلق ء قطعة نقدية مرتنٌ. Zو Xمث ل: نمثل بي ني  منحني ت دوال الكث فة ل 
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 التمثيل البي ني لدالة الكث فة للمتغنًة العشوائية المتقطعة   1 رسن 

 للمتغيرة العشوائية المتقطعة F(x)دالة التوزيع 

   كم  يلي:  –وتسمى أيض  "الدالة التجميعية"  -تعرف دالة التوزيع 
F(x) = P(X ≤ x) 

 كم  يلي:  f(x)ويمكن استنت ج دالة التوزيع من دالة الكث فة الاحتم لية 

 
 يمكن تعريفه  كم  يلي:   F(x)تأخذ عددا منتهي  من القيم فإن  Xإذا ك نت 

  
 
 
 

للأمثلرررررة  F(z)و  F(x): أوجررررد قررررريم مثااااال
 الس بقة ومثلهم  بي ني .

2 1 0 X 
1/4 1/2 1/4 f(x) 

1 3/4 1/4 F(x)=P(X≤x) 
 
2 0 -2 Z 

1/4 1/2 1/4 f(x) 
1 3/4 1/4 F(x)=P(X≤x) 
 

 
تأخذ دالة التوزيع للم ع المتقطعة شكلا سلمي ، وهي لا تكون متن قصة في أي مج ل، وأكبر قيمة مدكنة له  هي ملاحظة.  
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 التوثيل البياني لدالت التىزيع للوتغيرة العشىائيت الوتقطعت    2 رسن 
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